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.................... TuZaéinajljzadanjapreprjmu D R T

Traja mali elfovia, Eruanno, Nildon a Mahtarin, nasli spolu se-
dem orieskov. Kazdému z nich sa podarilo najst aspori jeden oriesok,
no ziadni dvaja ich nenazbierali rovnako vela. Ked ich Eruanno nasiel
najmenej a Nildon najviac, kolko nasiel Mahtarin?

Vek Velkého Starého Elfa je trojciferné ¢islo. Vieme o 1iom, Ze ma
na mieste jednotiek ¢islicu o 2 vacsiu ako na mieste stoviek a na mieste
stoviek o pit mensiu ako na mieste desiatok. Navyse, na mieste desiatok
ma najvicsie jednociferné ¢islo. Kolko méa Velky Stary Elf rokov?

Ked sa draci Losso a Mirimo postavili spolu na vahu, ukazala 320
kg. Ked sa odvézili kazdy sam, Losso zistil, Ze je o 32 kg tazsi ako
Mirimo. Kolko vazi Mirimo?

Dvaja elfovia hrali hru. Prvy si vymyslel dve ¢isla. Potom povedal
druhému: ”Sucet cisel, ktoré si myslim je 36 a jedno z nich je trikrat
viicSie ako druhé. Ked uhddnes, aké ¢isla si myslim, tak ostrihdm svojho
draka.” Aké ¢isla si myslel prvy elf? Musel ostrihat svojho draka?

Elfovia st velmi vzdelani a s¢itani. Raz sa v jednej miestnosti
stretlo 100 elfov. 80 z nich vlastnilo knihu o umeni, 85 zbierku tloh z
matematiky, 75 encyklopédiu a 70 rozpravkovi knizku. Kolki najmene;j
mali vSetky Styri knihy?

Ked pojde Martur po Erumaxa a potom do amfiteatra, prejde 900
metrov. Ak by siel Erumax po Martura a potom do amfiteatra, presiel



by 800 metrov. Martur byva o 600 metrov dalej od amfiteatra ako od
Erumaxa. Ako daleko byva Erumax od Martura a od amfiteitra?

V pivnici ma elf odlozenych 5 vriec lembasu. Stucet hmotnosti
prvého a druhého je 11 kg, druhého a tretieho spolu 12 kg, tretieho a
stvrtého spolu 13 kg, stvrtého a piateho spolu 10 kg. Tretie, stvrté a
piate vrece dohromady vézia 17 kg. Kolko vazi prvé vrece lembasu?

Elf mé4 vo vrectgku 10 zltych, 10 zelenych a 10 ¢ervenych gulocok.
Kolko ich musi vytiahnut, aby medzi nimi boli urcite tri rovnakej farby?

Aky velky je uhol na obrazku?

160°

30°

Dvojcata Erunis a Hyando maja o tri roky mladsieho brata Tau-
varna. Pred tromi rokmi mali spolu na narodeninovych lembasoch 12
svieCok. Kolko svie¢ok mali na lembasoch tento rok?

Da sa elfsky magicky obrazec nakreslit jednym tahom bez toho,
aby ste presli po nejakej ¢iare dvakrat? Ak ano, ako?



V lese postavili velky amfiteidter a v den prvého predstavenia
pride cely okolity les, ¢ize 200 elfov. Davaju rozpravku o Aragornovi,
takze je tam o 40 deti viac ako dospelych. Kedze bol véera v lese lov,
elfski chlapi museli dnes za trest ist s detmi do kina, a teda je ich tam
Styrikrat viac ako zien. Kolko je deti, ockov a mamiciek v kine ak Ziadne
dieta nie je dospelé a kazdy rodi¢ je dospely?

Okolo stola sedia Styria elfovia. Uc¢itel sedi oproti Failovi a vedla
zdhradnika. Lovec sedi vedla Réva. Mahtaitovi susedia pri stole su
Poldo a basnik. Ako sa vola a ¢o robi ten, ¢o sedi oproti Poldovi?

Jednému elfovi trva jeden den vykopaf jamu s rozmermi 2m x
2m x 2m. Kolko dni bude trvat dvojici elfov vykopat jamu s rozmermi
4m x 4m x 4m ak kazdy elf kope jamy rovnako rychlo?

(1) Veta 2 je nepravdiva.

(2) Veta 1 je nepravdiva.

(3) Veta 3 je pravdiva.

(4) Veta 3 je pravdiva.

(5) Veta 4 je nepravdiva.

Kolko najviac viet méze byt pravdivych?

16.| Maly elf m& tri ¢ervené a tri modré kusky dreva. Ked postavime
Styri z nich na seba, vznikne veza. Kolko farebne roznych vezi vieme
postavit?



.................... TuZaéjnajﬁzadanjapretercju P

Do lietacieho krazku sa prihlésilo 35 drakov a iba 9 dracic. Od-
vtedy kazdy tyzden do krazku pristupili traja draci a 5 dracic. Po kol-
kych tyzdiioch bude v klube rovnako vela drakov ako dracic?

Vieme, ze pocet elfskjch vojakov je trojciferné ¢islo zacinajice
dvojéislom 46. Keby sme ich chceli postavit do troj- alebo do $tvor-
stupu, vzdy bude jeden vojak chybat. Kolko ich je?

Mamicka Elficka priniesla z obchodu Skatulu kockového cukru.
Tari zjedla najprv hornu vrstvu, teda 77 kociek cukru, potom jednu
prednt vrstvu, kde bolo 55 kociek a nakoniec bo¢nii vrstvu. Nastastie
mamicka si v tom momente Tari vSimla a nejaké kocky sa jej predsa
len podarilo zachranit. Kolko kociek cukru este zostalo v skatuli?

Comu sa rovné (47—0)-(47—1)-(47—2)-- - -- (47—99) - (47—100)?

Elfsky opasok v tvare obdlznika je ktizelny. No kedykolvek si jeho
mayjitel nieco zazeld, jeho dlzka sa zmensi na polovicu a $irka na tretinu.
Po troch prianiach mal opasok obsah 4cm?. Jeho pévodna sirka bola
9¢m. Aky bol povodne dlhy?

22.| Dopln zatvorky a znamienka +, —, X, : tak, aby platilo:
o 4 4 4 4=1
o 4 4 4 4=2
o 4 4 4 4=3

o 4 4 4 4=4

Na lukostreleckej sttazi skoncili na prvych Styroch miestach elfo-
via so Startovnymi ¢islami 1 az 4. Ziaden z nich vSak neskon¢il na tolkom
mieste, aké bolo jeho Startovné ¢islo. Zaroven ziadni dvaja neskoncili



tak, ze by jeden skon¢il na mieste s ¢islom druhého a naopak (napriklad
pretekari 1 a 3 teda neskoncili 3. a 1.). Jeden z pretekarov skoncil na
mieste o 3 mensom ako jeho startovné ¢islo. Elf so startovnym ¢islom
2 nebol posledny. V akom poradi dobehli?

Kazdy den presne na poludnie opusti jedna lod smerujica do
Silthirmu pristav v Cerise a jedna lod smerujica do Cerisu pristav v
Silthirme. Ich cesty trvaju presne 7 dni a 7 noci (168 hodin). Lode
chodia po tej istej trase tam aj naspif (samozrejme tak, aby sa nezra-
zili). Keby si sa nalodil do jednej z nich v Cerise, kolko lodi idacich zo
Silthirmu by si po ceste stretol?

O tretej hodine zakukala kukucka na hodinéach trikrat. Od jej pr-
vého do posledného zakukania uplynulo 6 sektiind. Kolko sekiind uplynie
medzi prvym a poslednym zakukanim o deviatej?

Kolko je trojcifernych ¢isel s cifernym stctom 67

Rozdelte utvar na styri obsahom aj tvarom rovnaké casti tak, aby
boli v kazdej Casti prave dva stvorce, dva kruhy a dva trojuholniky.
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Kolko $tvorcov a kolko trojuholnikov je na tomto obrazku?



Taro a Eruanno su bratia. Pred troma rokmi bol Taro sedemkrat
tak stary ako Eruanno. Pred dvoma rokmi bol styrikrat tak stary. Vlani
bol tri krat tak stary a o dva roky bude dvakrat tak stary. Kolko rokov
maju Taro a Eruanno?

V prikladoch nahradte hviezdicky ¢islami tak, aby jeden vysledok
3 * 5 6 * 8 * 3 * ok
bol o 15 764 vicsi ako druhy. * 9 * * 8 - * 7 * 8 §
* ok 1 * 6 6 9 * 4 *

.................... Tukonéjazadanjapreprimu T T T Y

Taurino a Sardo hadzu striedavo gulocky do jamocky. Kazda
stvrta Taurinova a kazda piata Sardova skoncia vnutri. Do jamoécky

PA v

prave spadla 18-ta gulocka. Kolko gulocok je okolo nej?

Doplii do tabulky ¢isla tak, aby sucet kazdych troch susednych
&isel v riadku aj stipci bol 123.
29

56

13

18

Fail a jeho dracik Indil sa z Dracich hor vybrali do strasidelného
zamku vzdialeného 24km. Fail ide cely ¢as rychlostou 6km/h. Kedze



z nepozornosti prisypal Indilovi do jedla nejaké zvlastne huby, Indil
pocas celej cesty lieta ako Sialeny rychlostou 47km/h medzi Failom a
hradom. VZdy, ked pride k hradu, oto¢i sa a leti naspat k Failovi. Ked
k nemu prileti, oto¢i sa a leti smerom k hradu a tak dalej, az kym obaja
spolo¢ne nedorazia do hradu. Kolko kilometrov takto nalieta Indil?

Dlzka obdlZnikovej zdhrady je o sedem metrov viésia ako jej §irka.
Ked sme v zdhrade po celom obvode postavili chodnik so Sirkou jeden
meter, jej plocha sa zmensila o 50m?2. Aké st rozmery celej zahrady?

Styria lovci za 3 hodiny ulovili 24 lesnych mamutov. Za kolko
hodin ulovi 6 lovcov 48 lesnych mamutov?

Kvader s rozmermi 7, 8 a 30 centimetrov ma hmotnost 4 kilo-
gramy. Kolko bude tento kvader vazit, ked z kazdej steny odrezeme
vrstvu s hrubkou 1 centimeter?

Laurié vynasobila 3 po sebe idtce prirodzené ¢isla, k vysledku
pripocitala prostredné cislo a dostala vysledok 1331. Aké ¢isla mala na
zaciatku?

Alcarnacil zje kola¢ za 4 mintty, Ciltalle za 6 minat a Valmelindovi
by zjedenie trvalo az 12 minut. Za kolko zjedia kolac, ked ho budu jest
spolu?

Pospéjajte jednym tahom tychto deviit bodov tak, aby ste nakres-
lili loment ¢aru so Styrmi priamymi usekmi (ktoré nemusia zacinat a
kon¢it len v mrezovych bodoch).



Méme jedenast pravych a jednu faloSnt mincu. Mince st na
nerozoznanie od seba, vieme iba, Ze hmotnost falo$nej mince je iné
ako hmotnost ostatnych (nevieme ¢ je Tahsia alebo fazsia.) Okrem
minci mame jedny rovnoramenné vahy, ktoré vsak ukazuju iba to, ktora
strana je fazsia. Na kolko najmenej vazeni vieme s istotou zistit, ktora
z dvanastich minci je falo$na? Akym sposobom ich treba vazit?

Vrece zemiakov vazi tolko, kolko je 25kg vydelené stvrtinou vahy
vreca. Ako tazké je vrece?

Méame dva tplne rovnaké furiky, lavy naplneny vodou a pravy
kofolou. Vezmeme velki naberacku, nacrieme nou do Tavého farika a
prelejeme jej obsah do pravého furika. Potom to isté spravime naopak
- prelejeme jednu naberacku tekutiny z pravého do lavého farika. Je
teraz viac kofoly v lavom alebo vody v pravom fariku?

V rovnoramennom lichobezniku ABC' D, kde AB je rovnobezné s
CD plati, ze |AD| = |C'D|. Uhol DBC mé velkost 35°. Aka je velkost
uhla ADB?

Pre trojuholniky ABC a K LM plati: bod C je stredom tsecky
MB, bod A je stredom tsecky KC' a bod B je stredom tusecky AL.
Ak ¢ast tvori obsah trojuholnika ABC' z obsahu trojuholnika K LM?



Ktoré ¢islo je presne v strede medzi polovicou tretiny a tretinou
Stvrtiny?

Kolko je vSetkych trojcifernych ¢isel, ktoré st vytvorené z cifier 0,
2,5, 7 a st delitelné deviatimi, pricom cifry v ¢isle sa mozu aj opakovat?

.................... Tukonéjazadanjapreprjmu F T T S

Vynasobenim dvoch dvojcifernych cisel dostaneme 2176. Ak za-
menime poradie ¢islic v oboch ¢initeloch, dostaneme pri ich vynasobeni
vysledok 1978. Aké su to cisla?

Elfsky talizman vyzera ako jedenastboky ihlan, ktory ma na kaz-
dej stene (aj podstave!) nejaké ¢islo. Stcet vSetkych tychto cisel je 60.
Kazdy vrchol ma priradené ¢islo, ktoré sa rovna suctu ¢isel na stenach,
ktoré tento vrchol obsahuju. Navyse, vSetky vrcholy maji priradené
rovnaké ¢islo. Aké?

Velmi Stary Elf cely svoj zivot rozmyslal nad tym, ¢ existuje
konvexny n—uholnik, ktory mé rovnako vela uhlopriecok ako stran.
Vedeli by ste mu pomoct? Ktory n—uholnik mé taka vlastnost? A ktory
taki, ze méa dvakrat tolko uhlopriecok ako stran?

Aké je najmensie prirodzené ¢islo (okrem nuly), ktoré je delitelné
¢islom 225 a je zapisané iba nulami a jednotkami?



Koleso furika sa za minttu otoél 100-krat, ked ide rychlostou
3km/h. Aky je obvod jeho kolesa?

Traja elfovia stoja v rade za sebou tak, ze prvy nevidi nikoho,
druhy len prvého a treti oboch predoslych. K dispozicii je pit klobtkov,
dva c¢ierne a tri biele. Kazdému elfovia polozia na hlavu jeden klobuk
a postupne odzadu sa ich pytaji otazku: ,Vies, aky mas na hlave klo-
buk?“. Posledny aj predposledny postupne odpovedia: ,,Neviem, aky
mam na hlave klobik.“No prvy uz odpovie: ,, Tak ja uz viem, aky mam
na hlave klobik.“ Aky mal prvy elf klobuk? Ako to zistil?

Néjdite vSetky prirodzené ¢isla delitelné 6smimi, ktorych ciferny
stcet je rovny siedmim a ciferny stcin je rovny Siestim (napr. ¢islo 832
mé ciferny stucet 8 + 3 + 2 = 13 a ciferny sacin 8 - 3 - 2 = 48).

m Pre ktorych pit po sebe iducich celych ¢isel plati, Ze stcet druhych
mocnin prvych troch sa rovna suctu druhych mocnin poslednych dvoch?



Riesenia

.................... TuZaéinajﬁrjeéenjapreprjmu I R I R R

Ak by Eruanno nasiel dva oriesky, Mahtarin by musel néjst aspon
tri a Nildon aspon Styri. Spolu by ich teda mali aspon 9. Nasli ich vsak
len 7, takze Eruanno urcite nasiel iba jeden oriesok. Matharin nasiel
aspon dva. Ak by Mahtarin nasiel tri alebo viac, Nildon by tym padom
nasiel tri alebo menej, a neplatilo by, ze Nildon nasiel najviac. Mahtarin
teda nasiel dva oriesky, Eruanno jeden a Nildon tri.

Na mieste desiatok je najvicsie jednociferné &islo, ¢ize 9. Cislica
na mieste stoviek je o 5 mensia ako na mieste desiatok, takze na mieste
stoviek je 4. Na mieste jednotiek je cifra o 2 viicsia ako na mieste stoviek
- 6. Velky Stary Elf ma 496 rokov.

Losso vézi tolko ako Mirimo + 32 kg. Losso s Mirimom spolu vazia
320 kg a to je tolko isto ako dvaja Mirimovia + 32 kg. Dvaja Mirimovia
teda vazia 320 — 32 = 288kg, ¢ize jeden Mirimo vazi 288/2 = 144kyg.

Podla zadania je druhé ¢islo trojnasobok prvého éisla, ¢ize ich stcet
je Stvornasobok prvého ¢isla. KedZe stvornasobok ¢isla je 36, prvé ¢islo
je 36/4 = 9. Druhé ¢islo je trojnasobok prvého, takze 9 - 3 = 27.

20 elfov nemalo knihu o umeni, 15 zbierku tloh z matematiky, 25
encyklopédiu a 30 rozpravkova knizku. V miestnosti ich bolo 100, takze
aspon 100 — 20 — 15 — 25 — 30 = 10 z nich malo vsetky styri knihy.



Ked ide Erumax po Martura a potom ida do amfiteitra, prejde
najprv vzdialenost medzi nimi dvoma a potom vzdialenost medzi Mar-
turom a amfitedtrom, ¢o je spolu 800 metrov. KedZe vzdialenost Mar-
tura od Erumaxa je o 600 metrov mensia ako od amfiteatra, takze prvy
tisek ma dizku 100 metrov a druhy 700 metrov. Ked ide Martur po
Erumaxa, prejde najprv vzdialenost medzi nimi (100 metrov) a po-
tom vzdialenost Erumaxa od amfiteitra. Spolu to je 900 metrov, takze
Erumax byva od amfiteatra 900 — 100 = 800 metrov.

Tretie, Stvrté a piate vrece vazia spolu 17 kg, a stvrté a piate spolu
10 kg. Takze tretie vazi 17 — 10 = 7 kg. Druhé s tretim vazia 12 kg,
druhé teda vazi 12 — 7 = 5 kg. No a nakoniec prvé a druhé vrece vazia
spolu 11 kg, takze prvé vazi 11 — 5 = 6 kg.

Ak vytiahne iba 6 gulocok, moze sa stat, ze budi dve z kazdej
farby. Preto ich treba vytiahnut aspon 7, vtedy uz aspoii z jednej farby
budt aspon tri.

.................... TuZaéfnajﬁrjes/enjapresekundu I T S S

V trojuholniku ABC' je uhol ABC vrcholovy k uhlu H B, ¢ize ma
tiez velkost 30°. Uhol GBC je striedavy k uhlu DEF', ¢ize ich velkost je
rovnaka (160°) a uhol BAC ma teda velkost 180° —160° = 20°. Velkost
hladaného uhla ACB je teda o = 180° — 30° — 20° = 130°

Pred tromi rokmi mali vSetci spolu 12 sviecok. Teraz méa kazdy
o tri sviecky viac ako mal pred tromi rokmi, takze dokopy maji o 9
sviecok viac. Spolu teda maja na lembasoch 12 + 9 = 21 sviecok.



A F B

Obrazok sa da prejst napriklad cestou cez nasledovné body: C — A — B
-C-I-D-F-E-I1-G-H-I1-F

Vsetkych spolu je 200 a deti je o 40 viac ako dospelych, ¢ize deti je
120 a dospelych 80. Ockov je styrikrat viac ako mamiciek, takze ockov
je 64 a mamiciek 16.

Mahtaitovi susedia pri stole st Poldo a basnik. Basnik sa moze
volat bud Fail alebo Rava. Povedzme, Ze bésnik je Fail. Jeden jeho
sused je Mahtaito, oproti nemu sedi druhy Mahtaitov sused Poldo (ten
musi byt potom ucitel) a po jeho druhej strane musi byt Réava. Rava
a Mahtaito sedia oproti sebe a jeden z nich je zahradnik, druhy lovec.
Podmienka ze lovec sedi vedla Réva teda nemoze byt splnena. Takze
basnik sa musi volat Réva. Jeho susedia si Mahtaito a Fail. Oproti
Failovi je ucitel takZze Mahtaito je ucitel a na Polda zostalo posledné
zamestnanie, lovec. Oproti Poldovi sedi basnik Rava.

Jama 4m x 4m x 4m mé osemkrat vacsi objem ako jama 2m x
2m x 2m. Jednému elfovi by teda trvalo 8 dni vykopat jamu s rozmermi
4m x 4m x 4m. Dvom elfom to bude trvat poloviény cas, ¢ize 4 dni.

Hovorme najprv len o prvych dvoch vetach. O nich je celkom zjavné,
Ze si protireéia, ¢ize ak je Iubovolné z nich pravdivé, druhd musi byt
nepravdiva. Inak povedané, prave jedna z nich je vzdy pravdiva. Pri



druhych troch vetach mozu byt dve moznosti — ak je veta 3 pravdiva,
tak je pravdiva aj Stvrta a piata je nepravdiva (Cize spolu st pravdivé
prave 3 vety zo vSetkych). Ak je veta 3 nepravdiva, tak je nepravdiva
aj Stvrta a piata je pravdiva, ¢o dohromady déava len 2 pravdivé vety.
Cize maximélne mézu byt 3 z piatich zadanych viet pravdivé zarovei.

Ak pouzije 3 ¢ervené kusky a jeden modry, vie postavit Styri rozne
veze, CCCM, CCMC, CMCC a MCCC. Ak pouzije dva ¢ervené a dva
modré kiisky, moéze postavit 6 vezi: CCMM, CMCM, CMMC, MCCM,
MCMC a MMCC. A ak pouzije jeden Cerveny a tri modré kisky, vie
postavit 4 rozne veze CMMM, MCMM, MMCM a MMMC. Takze elf
vie postavit 14 rozne farebnych vezi.

-------------------- Tu Zaél/najﬁ rjes”enjapre terciu D R R

Kazdy tyzden pribudne o dve dracice viac ako drakov, takze
kazdy tyzden sa rozdiel medzi po¢tom drakov a dracic zmensi o dva.

Na zaciatku bolo o 35 — 9 = 24 viac drakov ako dracic, takze rovnako
ich bude po 24 : 2 = 12 tyzdnoch.

18. | Ked si preformulujeme zadania zistime, Ze ak pocet vojakov vyde-
lime Styrmi, dostaneme zvysok tri a ak ho vydelime tromi, dostaneme
zvySok dva. Prvii podmienku spliiaju ¢isla 463 a 467, druhu &sla 461,
464 a 467. Teda vojakov je 467.

Vrchna vrstva mohla mat povodne rozmery 1 x 77 alebo 7 x 11
kociek. V prvom pripade by po odjedeni vrchnej vrstvy mala predna
rozmery 55 X 1 a odjedenim boc¢nej vrstvy by Téari zjedla vsetky zvysné
kocky. Ale my vieme, Ze este nejaké zostali. Takze vrchné vrstva mala
rozmery 7 x 11 kociek. Predna vrstva mala po odjedeni vrchnej rozmery
5 x 11, teda pred odjedenim 6 x 11. V skatuli cukru bolo na zaciatku
7 x 11 x 6 kociek a po odjedeni vrchnej prednej a boc¢nej vrstvy v nej
zostalo 6 x 10 x 5, ¢o je 300 kociek.

KedZe postupne sa v ndsobeni objavi aj - - --(47—47) - - - -, ndsobime
nulou a teda vysledok bude rovny nule bez ohladu na hodnoty ostatnych
zatvoriek.



Po kazdom priani sa dizka opasku zmenéi na polovicu a sirka na
tretmu takZe obsah opaska sa zmensi na 1 % = 5. Po tretom priani mal
obsah 4cm?, takze pred tretim bol obsah 4cm 6 = 24cm?, pred druhym
24cm?-6 = 144cm? a pred prvym prianim 144cm?-6 = 864cm?. Pévodna,

Sirka opaska bola 9c¢m, takZe jeho pévodna dlzka bola 86;”” = 96cm.

Riesenia st napriklad nasledovné:
e (4x4)/(4x4)=1

o (4/4)+ (4/4) =2
e (44+4+4)/4=3
e 4x(4—-4)+4=4

Jediny pretekar ktory mohol dobehntt na mieste o 3 mensom ako
jeho poradové ¢islo je ten so Startovnym ¢islom 4 a musel teda skondcit
prvy. Elf so Startovnym ¢islom 2 potom nemohol byt prvy, druhy ani
posledny, takZe bol uréite treti. No kedZe bol elf ¢islo 2 treti, elf s
¢islom 3 nemohol byt druhy, takze musel byt posledny. No a nakoniec
elf s ¢islom jedna mohol byt jedine druhy. Elf s Startovnym ¢islom 4
bol prvy, jednotka druhd, dvojka tretia a trojka stvrta.

Préave ked bude lod z Cerisu odchédzat z pristavu, stretneme prva
lod ktord vyplavala zo Silthirmu pred 7 diiami. Poslednii stretneme
prave ked budeme vchadzat do pristavu v Silthirme o 7 dni neskor.
Teda prva lod zo Silthirmu, ktort stretneme, vyplavala 7 dni pred vy-
plavani tej nasej a posledna, ktori stretneme, vyplava 7 dni po nas. A,
samozrejme, stretneme aj 13 lodi, ktoré vyplavali medzi tym. To ndm
spolu dava 15 stretnutych lodi.

.................... TuZaéjnaj’jrjes/enjaprekvartu F T T

Medzi tromi zakukaniami uplynie 6 sekiind, takze medzi kazdymi
dvomi uplynt tri sekundy. Medzi deviatimi zakukaniami musia tieto tri
sekundy uplynat osemkrat, takZe uplynie spolu 8 - 3 = 24 sekind.



Je jedno ¢islo zlozené z cifier 6,0,0 (600), Styri ¢isla z cifier 5,1,0
(510, 501, 150 a 105), styri ¢isla z cifier 4,2,0 (420, 402, 240 a 204), tri
z cifier 4,1,1 (411, 141 a 114), dve z cifier 3,3,0 (330 a 303), Sest z cifier
3,2,1 (321, 312, 231, 312, 132 a 123), a jedno z cifier 2,2,2 (222). Spolu
ich je 21.

Na obrazku je 11 stvorcov a 24 trojuholnikov.

Pred troma rokmi mal Eruanno x rokov, Taro mal 7x rokov. Pred
dvoma rokmi mal Eruanno = + 1 rokov a Taro 7z + 1 rokov. Taro bol
styrikrat starsi, takze 4 - (x + 1) = 7x + 1 z ¢oho vieme, 7e z = 1.
Teraz ma Eruanno =z + 3 = 4 roky a Taro 7z + 3 = 10 rokov. Vlani
mal Taro 9 a Eruanno 3, takze bol trikrat starsi a o dva roky bude
mat 12 a Eruanno 6 takZze bude dvakrat starsi, ¢im sme overili zvysné
podmienky zo zadania.

Ak je prvy vysledok o 15 764 vicsi ako druhy, priklady vyzeraja
3 5 5 6 8 8 7 3 2 7
nasledovne: 4 9 5 3 8 - 1 7 9 8 5

8 5 1 0 6 6 9 3 4 2

.....

3 4 5 6 8 8 7 3 2 5
- 73 )
9 9 0

1 8
6 4



.................... Tukonéjarjeéenjapreprjmu e e e e e e e s e s e e e e e e e e

Do jamky padne stvrta Taurinova, piata Sardova, 6sma Tau-
rinova, desiata Sardova, dvanasta Taurinova, pétnasta Sardova, Sest-
nasta Taurinova, dvadsiata Taurinova a dvadsiata Sardova. V jamke je
9 gulocok, kazdy hédzal 20-krat, takze mimo je 31 gulocok. Po dalsich
20 hodoch kazdého pribudne do jamky 9 gulocok, bude ich tam spolu
18. Vonku pribudne dalsich 31, ¢iZe ich tam bude 62.

Ak méame v riadku alebo v stlpci 4 ¢isla a vieme Ze stcet prvych
troch je rovnaky ako sucet druhych troch, prvé musi byt rovnaké ako
stvrté. Takto vieme do vSetkych rohov doplnit ¢islo 29 a zvysné cisla
uz dopocitame Tahko:
29 176 | 18 | 29
56 | 34 | 33 | 56
38 13| 72|38
29 176 | 18 | 29

Zémok je vzdialeny 24km a Fail ide rychlostou 6km/h. Cesta
mu teda bude trvat g;ﬂ’i’?h = 4hodiny. Dracik bude celé 4 hodiny lietat
rychlostou 47km/h, takze nalieta 4h - 47km/h = 188km/h.

Dl7ka zéhrady je o 7 metrov vicsia ako Sirka, takZze rozmery
zéhrady st x X (x4 7) metrov. Jej obvod je 4z + 14 metrov. V zahrade
po celom obvode postavime chodnik so Sirkou jeden meter. Plocha ktora
zabera je (obvod)x1m —4m?. 4m? musime odréatat, lebo 1m? v kazdom
rohu sme zapoditali dvakrat. Preto plati, Ze (4z + 14)m - 1m — 4m? =
50m?, z ¢oho tpravami dostavame x = 10m. Rozmery zdhrady st 10 x
17 metrov.

Styria lovci ulovia za 3 hodiny 24 mamutov, takZe ulovenie 48
mamutov im bude trvat dvakrat dlhsie, 6 hodin. Ak Styrom lovcom
trva ulovenie 48 mamutov 6 hodin, jednému by to trvalo 4-krat dlhsie,
24 hodin. Jeden lovec by lovil 48 mamutov 24 hodin, takze Siestim spolu
to bude trvat 6-krat kratsie, teda Styri hodiny.



Kvéader s rozmermi 7, 8, 30 ma objem 7 -8 - 30 = 1680cm?® . Ked
z kazdej steny odrezeme vrstvu s hrubkou lem, nové rozmery kvadra
budd 5, 6 a 28 centimetrov, takZe objem bude 5 - 6 - 28 = 840cm?.
Vidime, Ze objem nového kvadra je polovi¢ny oproti povodnému, takze
ak povodny vazi 4kg, novy vazi 2kg.

NaSe tri po sebe idtce ¢isla si oznac¢ime a — 1, a, a + 1. Ked
ich vynéasobime a pripoc¢itame stredné ¢islo a, dostavame 1331 = (a —
1)-a-(a+ 1)+ a a Gpravami dostavame a - (a — 1) - (a+ 1) + a =
a-(@®—1)+a=ua-(a®>—1+1)=d 1331 = 113, takze a = 11. A
naozaj, 10-11-12 + 11 = 1331.

Alcarnacil zje za minttu i kolaca, Ciltalle % kola¢a a Valmelind %

12
kolaca. Za minutu teda spolu zjedia % + % + % = % + % + % = % = %
kolaca. Ak spolu za minttu zjedia polovicu kolaca, zjedenie celého im

bude trvat dve minty.

.................... Tukonéjarieéenjapreprjmu T T

Riesenie je napriklad takéto:

Rozdelme si mince na tri $tvorice a postupne odvazme $tvoricu A
so Stvoricou B a B s C'. Pokial budt niektoré dve kopky v rovnovahe,
vieme, Ze faloSnd minca je v tretej a podla vaZenia jednej z dvojice
rovnakych s roznou zistime, ¢i je falo$na minca Tahsia alebo tazsia ako
prava. Ak bude Stvorica minci A ina ako B aj ako C, je faloSnd minca



v A-¢ku a vieme aj to, ¢i je tazsia alebo lahsia ako pravé. Ked zistime,
v ktorej z pociatoénych stvoric je falo$na minca, ostatné dve nas uz
nezaujimaju. TakZe mame 4 mince a vieme, ¢ je falosnd minca lahsia
alebo tazsia ako pravé. Cize porovnanim dvoch a dvoch minci zistime,
v ktorej dvojici je falosna minca. A, nakoniec, porovnanim poslednych
dvoch minci zistime, ktora z nich je falosna. To st dohromady 4 vazenia.

Vaha vreca je 25 kg vydelené stvrtinou jeho vahy, takze x = %,
z ¢oho dostdvame z-0.25x = 25, 22 = 100, teda x = 10 (ked%e hmotnost

musi byt kladné ¢islo). Vrece vazi 10 kg.

Po tom ako prelejeme jednu naberacku zlava doprava a jednu
rovnako velkt sprava dolava, bude v obidvoch rovnako vela tekutiny.
Ziadnu tekutinu sme pri prelievani nestratili, takze vody v kofole musi
byt rovnako vela ako kofoly vo vode. A teda je rovnako vela kofoly v
Tavom ako vody v pravom fuariku.

Lichobeznik je rovnoramenny, takze | BC'| = |AD| = |C'D|. Troju-
holnik BC'D je teda rovnoramenny a |uholBDC| = |uhol DBC'| = 35°.
Potom |uhol BC'D| = 180°—2-35° = 110°. Takisto aj |uholCDA| = 110°
a teda

|uholADB| = |uholCDA| — |uholCDB| = 110° — 35° = 75°




Pozrime sa na trojuholniky ABC, ABK a BLK. Body K a C st
stredovo stmerné podla bodu A, ¢o znamend, Ze ich vzdialenosti od
priamky prechadzajicej bodom A st rovnaké. Z toho vyplyva, ze vysky
vSetkych troch spomenutych trojuholnikov st rovnaké, pretoze vyska
je vzdialenost bud bodu C' alebo K od priamky AL. A kedZe maju
vSetky tri trojuholniky rovnaké zakladne, aj ich obsahy st rovnaké. Ta
istt1 vlastnost maju aj dalSie dve trojice trojuholnikov, BC A, BCL a
CML a CAB, CAM a AKM. To znamena, zZe trojuholnik K LM je
na obrazku rozdeleny na 7 trojuholnikov so zhodnymi obsahmi, cize
trojuholnik ABC' tvori % obsahu trojuholnika K LM.

Polovica tretiny je % = i a tretina stvrtiny je % = %. V strede
3

medzi%a%sﬁﬂzé.

Aby bolo ¢islo delitelné deviatimi, musi mat ciferny stucet delitelny
deviatimi. Teda ciferny sucet musi byt bud 9 alebo 18 (27 uz je prilis
vela, na to by sme v ¢isle potrebovali mat tri deviatky). Ciferny stcet
9 spravim ako 7+2+0 a viem poskladat 4 ¢isla (720, 702, 270 a 207)
alebo ako 5+2+2 a viem poskladat tri ¢isla (522, 252 a 225). Ciferny
stcet 18 neviem dosiahnut, lebo 5+5+7 je malo ale 5+7+7 je uz vela.
Takze ¢isel je spolu 7.

.................... Tukonéjarieéenjapreprjmu P T R

Cislo 2176 si rozlozime na prvoéisla: 2176 = 17 - 27. Aby boli
obidva ¢initele dvojciferné &sla, musia byt bud 17 - 2 a 26, ¢ize 34 a
64, alebo 17 - 2% a 2°, ¢ize 68 a 32. Ak im zmenime poradie éislic a
vynasobime ich, dostavame 43 - 46 = 1978 alebo 86 - 23 = 1978. Takze
vyhovuji obe dvojice, 34 a 64, aj 32 a 68.

Cislo prisltichajicemu kazdému vrcholu na podstave ihlanu je rov-
naké, ¢ize aj ¢islo na kazdej bo¢nej stene telesa musi byt rovnaké (¢islo
jedného vrcholu je strana 1 + strana 2 + podstava a ¢islo vedlajsieho
vrcholu je strana 2 + strana 3 + podstava, cize Cislo na strane 1 je
také isté ako Cislo na strane 3, atd.). Také isté Cislo vSak ma aj vrchny
vrchol, v ktorom sa stretdava vSetkych jedendst bocnych stien. Ked si



¢islo na kazdej bocnej stene oznac¢ime x a ¢islo na podstave p, plati, ze
11-2=2-x 4+ p, ¢ize p = 9z. Teda sicet cisel na vsSetkych stenach, ¢o
je podla zadania 60, je 11z + 92 = 20x. Cize v = 3 a kazdy vrchol ma
priradené c¢islo 33.

Priklad si mozeme zacat kreslit, a zistime, Ze rovnako vela stran
ako uhlopriecok méa 5-uholnik a dvakrat viac uhlopriecok ako stran
ma 7-uholnik. Alebo mézeme vyuzit, Ze konvexny n-uholnik ma w
uhlopriecok - z kazdého bodu vedie uhlopriecka do vSetkych bodov ok-
rem troch (toho—ktorého bodu a bodov, s ktorymi je spojeny stranou).
Polovica je vo vzorci preto, lebo predchadzajicim sposobom sme kazdu
z uhlopriecok zaratali dvakrat. Z rovnice @ = n dostavame nenu-

(n—3 , e
% = 2n dostdvame nenulové riesenie n = 7.

lové rieSenie n = 5, z
225 = 25-9. Aby bolo ¢islo zloZené iba z nil a jednotiek delitelné
25, posledné dvojéislo musi byt 00. Aby bolo delitelné deviatimi, musi
byt jeho ciferny sucet delitelny deviatimi, teda musi obsahovat mini-
malne deviit jednotiek. TakZe najmensie ¢islo, ktoré je delitelné 25 aj 9
je 11111111100.

Za minutu sa koleso otoc¢i 100-krat, takze za hodinu sa otoci
60 - 100 = 6000-krat. Za hodinu prejde koleso 3km = 3000m, takze

pocas jedného otocenia prejde 3288’0" = 0, 5m. Koleso ma obvod 50 cm.

Keby mali prvi dvaja c¢ierne klobtky, posledny by vedel, Zze ma
biely - prvi dvaja maju biely-biely, biely-Cierny, alebo ¢ierny-biely. Keby
druhy videl, Ze prvy ma cierny klobuk, urcite by vedel, Ze on ma biely.
A kedZe nevedel, prvy elf musel mat biely klobtuk.

Na to, aby malo ¢islo ciferny stcin 6, musi obsahovat bud cifru 6 (a
Tubovolny pocet jednotiek, ktoré ciferny stc¢in neovplyviiuji) alebo cifry
2 a 3 (a tiez lubovolny pocet jednotiek). Presktsajme obe moznosti:

e Vysledné ¢islo obsahuje cifru 6. Kedze vieme, Ze ciferny sucet
hladaného ¢isla je 7, musi okrem cifry 6 obsahovat préve jednu
cifru 1. Z cifier 1 a 6 vieme zlozit jedno ¢islo delitelné 6smimi —
16.



e Vysledné ¢islo obsahuje cifry 2 a 3. KedZe vieme, Ze ciferny sucet
hladaného ¢isla je 7, musi okrem cifier 2 a 3 obsahovat este prave
dve jednotky. KedZze ma byt vysledné ¢islo delitelné 6smimi, ur-
¢ite musi byt parne. To znamend, ze mame 3 moznosti, aké cisla
mozeme vytvorit — 1132, 1312 a 3112. Z nich st delitelné 6smimi
len dve — 1312 a 3112.

Cisla, ktoré spliiaju podmienky zo zadania, st 3 — 16, 1312 a 3112.

Oznac¢me si nasich p#t po sebe iducich éisel ako (a-2), (a-1), a,
(a+1) a (a+2). Podla zadania teda mé platit:

(a—2%+(a—-1)%*+a = (a+1)>+ (a+2)?
a®>—4a+4+a*>—2a+1+a*> = a*+2a+1+a*+4a+4
a’*—12a = 0

ala—12) = 0

Cize a = 0 alebo a = 12. Z toho vyplyva, ze vlastnost zo zadania maji
péitice po sebe iducich celych ¢isel -2, -1, 0, 1, 2 a 10, 11, 12, 13 a 14.



