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Vzorové rieSenia 3. kola letnej série 2010/2011

Priklad ¢&. 1 (opravovala Tinka):

Zadanie:

RieSenie: Riesime logicku tlohu. Na troch miestach sedia tri bohyne: Pravda, Mudrost, LoZ. Zo zadania vieme, Ze Pravda
vzdy klame, Loz vzdy vravi pravdu a Mudrost ako sa jej zda vhodné. Troska sa v tom da zamotat, ale asponi si pocvi¢ime
vyjadrovacie schopnosti.

Vsetkych troch sme sa opytali, kto sedi v strede. Takato tdloha by sa dala riesit vypisanim v8etkych moZnosti a ich
postupnym overovanim. Taky sposob je tplne spravny. Skisime na to ist v8ak jednoduchsie. Rozmyslajme, kde moze sediet
Loz, ktora musi hovorit pravdu.

e Loz sedi napravo. Hovori pravdu, Ze v strede sedi tiez Loz. Toto nam neplati, lebo nemoze sediet na dvoch miestach.

e Loz sedi v strede. Na otazku kto sedi v strede hovori Muadrost. To je vSak klamstvo, lebo tam sedi ona. TieZ neplati.

e Loz sedi nalavo. Tuto moZnost ako jedind moznu, d'alej rozoberieme.

Loz sedi vlavo. Na otazku, kto sedi uprostred, pravdivo odpoved4, Ze Pravda. Mudrosti ostava miesto napravo. Teraz
musime uZ iba skontrolovat spravnost rieSenia. Pravda, sediaca uprostred, vravi, Ze tam sedi Muadrost. To nam vyhovuje, lebo
Pravda klamala. Mudrost, sediaca napravo, nam odpovedala, Ze v strede sedi Loz. To tiez vyhovuje, lebo je nam jedno, ¢i
Mudrost klame alebo nie.

Odpoved’: Bohyne sedia zl'ava doprava takto: Loz, Pravda, Mudrost.

Komentar: Priklad nebol velmi tazky, kto si precital spravne zadanie, tak ho aj zvladol. Ale potvrdilo sa mi tu, Ze sa
naozaj oplati pisat postup (tak na to nezabtudajte), lebo pri zlom vysledku dostanete body aspoi za ur€ita ¢ast postupu.... bez
postupu je to biednejsie.

Priklad ¢&. 2 (opravoval Janco):
Zadanie:
RieSenie: Zadanie si mézeme zapisat aj takto: 4 x OH = NO
NO je dvojciferné ¢&islo, teda OH moze byt maximalne 24, lebo keby bolo OH vicsie, tak by muselo byt NO trojciferné
(25 -4 =100). O teda moze byt iba 1 alebo 2. Pre pripad, ze O = 1 v8ak neexistuje rieSenie, lebo Ziadne ¢islo po vynasobeni
Stvorkou neméa na mieste jednotiek jednotku (MozZte si skusit vynasobit Stvorkou cifry od 0 po 9 a vSimajte si posledni cifru).
Zostali ndm uZz iba 4 moznosti, ktoré vyskisame:
4 x 20 = 80 - nevyhovuje
4 x 21 = 84 - nevyhovuje
4 x 23 = 92 - vyhovuje
4 x 24 = 96 - nevyhovuje
Existuje prave jedno rieSenie.
Odpoved’: O =2, H=3 a N = 9. Priklad teda plati takto: 23 + 23 + 23 4+ 23 = 92.
Komentar: Priklad bol celkom lahky a vidéSina z vas s nim nemala problém. Niektori sa sice nevedeli dostato¢ne vyjadrit,
ale nastastie som vas vzdy pochopil. :)

Priklad ¢&. 3 (opravovali Maria, Janka):

Zadanie:

RieSenie: Najprv vypocitame strany Stvorca, ktory je prienikom najmensSieho a stredného Stvorca. Vieme, Ze jeho obsah
je 81lmm?. Ozna¢me dlzku jeho strany z. Obsah &tvorca poéitame S = z - z. Teda 81 mm? = z - x, z foho £ = 9mm. Vedla
tohto stvorca mame dva obdlzniky s obsahom 45 mm? a stranami, ktoré si oznadime z a y (z bude ta, ktori ma spolo¢ni so
Stvorcom, ktorého strany uZ pozname). Obsah obdlznika je S = z - y. Plati 45 mm? = 9mm - y, teda y = 5 mm.

Vypocitali sme stranu stredného $tvorca, ktord je  + y = 14 mm. Zo zadania vieme, Ze velky Stvorec ma o 6 mm vacsiu
stranu, ¢ize 20mm. Jeho obsah je 20 mm - 20mm = 400 mm?. Maly §tvorec ma o 2 mm mensiu stranu, ¢ize 12 mm, teda ma
obsah 12mm - 12mm = 144 mm?.

Obsah celého nasho utvaru vypoditame statom obsahov najviicSieho Stvorca, najmensieho tvorca a dvoch obdlznikov
v strednom Stvorci:

400 mm® + 144 mm® + 2 - 45 mm” = 634 mm”

Odpoved: Hladany obsah je 634 mm?.
Komentar: Priklad nebol velmi tazky, ¢o sa odzrkadlilo na tom, Ze v8etci dostali 9 alebo 10 bodov.

Priklad ¢&. 4 (opravovali ViRPo, Majo):
Zadanie:
RieSenie: Rozdiel dvoch ¢&isel x a y je definovany tak, Zze od vagsieho z dvojice odpocitame to mensie, teda ked = > y, potom
je to z —y. V zadani je napisané ,stucet vekov Danky a Cyrila je rovny rozdielu vekov Adama a Beaty“. To znamené, Ze mozu
nastat dva pripady:

e C+D=A-B

e C+D=B-A
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Ked sa pozrieme na druhti moznost, po jej uprave dostaneme vztah A+ C + D = B, z ¢oho vidime, Ze B by malo byt najvicsie,
¢o je v8ak v rozpore s tvrdenim zo zadania ,,Beata je mladsia ako Cyril“, teda tato moZnost nie je spravna a d'alej sa budeme
zaoberat uZ iba prvou.

Podla zadania vieme:

A+B+C+D 14 (1
B<C<D 2
C+D = A-B (3

—~
— —

=

Ked pripo¢itame B ku obom stranam rovnice (3), dostaneme vztah B + C 4+ D = A. Z toho vyplyva, ze A je najvicsie
plati nerovnost B< C <D < A

V rovnici (1) A+ B+ C+ D = 14 si dosadime namiesto (B4 C+ D) hodnotu A (podla upravenej rovnice (3) ). Dostaneme
A+ A =2A =14, ¢ze A = 7. Do suctu vekov vsetkych deti doplnime Adamov vek 7 rokov: 7+ B + C' + D = 14, potom
B+ C+ D =T7. Vieme, ze vSetky veky su prirodzené ¢isla a st navzajom rézne. Zoberme najmensie mozné hodnoty, B = 1,
C =2, D = 3. Poradie vekov ur¢uje nerovnica (2). Celkovy staet bude 6(1+ 2+ 3 = 6). To znamen4, Ze do celkového stctu 7
chyba pridat jeden rok. Keby sme rok pridali Beate, bola by rovnako stara ako Cyril. Obdobne ak by sme pridali rok Cyrilovi,
tak by mal rovnaky vek ako Danka. Preto jedind moZnost, ktora nam zostéava, je pridat jeden rok Danke.
Odpoved’: Adam m4 7 rokov, Beata 1, Cyril 2 a Danka 4.
Komentar: Vidsina z chyb bola, Ze ste nedokéazali, Ze je iba jedno rieSenie. Dokazat, Ze méte vSetky rieSenia, je vSak velmi
dolezité a paradoxne je to najcastejSou chybou vobec.

<

Priklad ¢&. 5 (opravovala Zuzka):

Zadanie:

Riesenie: Prvou ¢astou ulohy bolo zistit, kol'ko stien kociek je v pyramide viditelnych, tak sa do toho pustme. (Pozor! Stavba
je postavena na stole, ¢ize spodné steny nevidime.) V pyramide su Styri typy kociek. Prvym typom st rohové kocky, ktoré
maju viditelné tri steny. Druhym typom st kocky, ktoré maja viditelné dve steny. Tretim typom je vrcholova kocka, ktora
mé viditelnych pat stien. No a tvrtym typom st kocky, ktoré nemaju viditeInu ani jednu stenu a preto nas nebuda dalej
zaujimat.

Kociek prvého typu je v pyramide 12 (na prvom, druhom a tretom poschodi 4 rohové kocky). Kociek druhého typu je 36
(na prvom poschodi 4 X 5, na druhom poschodi 4 x 3, na trefom poschodi 4 x 1). Z tretieho typu je len jedna, a to vrcholova
kocka. Takze celkovo je vidiet 3-12+42-36 4+ 1-5 = 113 stien.

Druhou ulohou bolo zistit, aky najvacsi sucet ¢isel sa d4 dosiahnut na viditelnych stenach pyramidy. KedZe chceme
dosiahnut ¢o najvicsi sacet, budeme kocky ukladat tak, aby boli viditelné ¢o najvacsie ¢isla a tie najmensie boli schované.

Za¢nime vrcholovou kockou. KedZe ma viditeInych aZ 5 stien, oto¢ime ju tak, aby stala na najmensom ¢&isle, teda jednotke.
To bolo celkom jednoduché, pokra¢ujeme kockami druhého typu, ¢iZze tymi, ktorym je vidiet dve steny. Tieto kocky oto¢ime
tak, aby sme videli ¢isla 6 a 5. KedZe st to dve najvacsie ¢isla, ktoré sa nachadzaji na kocke, aj sucet bude najvacsi mozny.
Este je dolezité povedat, Ze kocka sa takto da skuto¢ne otocit, kedZe sa ¢isla 5 a 6 nachadzaju na kocke na susednych stenéch.
A uZ nam ostavaji len kocky prvého typu, teda tie rohové. Tieto kocky maji viditelné 3 steny, oto¢ime ich teda tak, aby bolo
mozné vidiet tri najvésie ¢isla, Cize 6, 5 a 4. A zasa je dolezité povedat, Ze kocka sa aj takto da skutocne otocit, pretoZe sa
tieto ¢isla nachadzaji na kocke na troch susednych stenach.

A uZz nam stadi to vSetko pekne spocitat. Na kockach prvého typu je studet ¢isel 12 - (4 + 5+ 6) = 180. Na kockach druhého
typu je stcet ¢isel 36 - (5+6) = 396. No a na poslednej viditelnej, vrcholovej kocke je sucet 2+ 3 +4+ 546 = 20. TakZe spolu
je to 180 4 396 + 20 = 596
Odpoved’: V pyramide je viditelnych 113 stien a maximalny studéet viditeInych &isel na stendch pyramidy je 596. Priklad
rozmiestnenia kociek je na obrazku 1.
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Obrazok 1: Ulozenie kociek

Komentar: Celkom ste to zvladli. Jedinou z opakujacich sa chyb bolo, Ze ste nevysvetlili pre¢o by mali byt na stenéch kociek
viditelné préave ¢isla 6, 5 a 4. Je to pomerne jasné, no drobna zmienka tam naozaj mala byt.
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Priklad ¢&. 6 (opravovali Ul'a, Andy):
Zadanie:
RieSenie: V slove KAKADU potrebujeme prave 4 rozne jednociferné prvoéisla. Jednociferné prvoéisla sa 2, 3, 5 a 7, teda
tam budu pouzité vSetky. Aby bol vysledny stuéet prvoéislo, musi byt sudet cifier neparny (okrem &isla 2 neexistuje ziadne
parne prvocislo, lebo vSetky st delitelné dvojkou). Vieme, ze KAKA bude davat parny sucet vzdy, pretoze K aj A sa tam
nachadzajiu dvakrat. D a U musia byt teda jedno parne a druhé neparne prvoéislo, v opa¢nom pripade by bol celkovy sacet
parny. Z toho vyplyva, Zze 2 bude D alebo U. Druhym z tychto pismen D a U moze byt 3, 5 alebo 7. Podla toho rozoberieme
3 moznosti, pricom K a A budu zastipené druhymi dvomi z tejto skupiny.

3+5+34+54+2+47=25= sucet nie je prvocislo a teda tato sada ¢isel nevyhovuje.

3+ 743474245 =27 = tiez nie je prvocislo.

54+ 745474243 =29 = ¢o je prvocislo, tym paddom tato kombinacia vyhovuje.

Pre tato sadu existujua 4 moznosti poradia (napr. K=5 A=7 D=2 U=3, ale K a A mo6zu byt aj naopak a teda K=7 A=5
D=2 U=3, takisto mézme vymenit aj D a U).
Odpoved’: Vyhovujice ¢isla st 575723, 575732, 757523 a 757532.
Komentar: Priklad bol velmi l'ahky a velky pocet z vas ho mal aj dobre. Chyby boli hlavne preto, Ze ste si niektori mysleli,
ze 1 je prvodislo.

Priklad &. 7 (opravovali Phil, Danka K., Mato):

Zadanie:

RieSenie: Po doplneni &isel do siete dostaneme v piatich linidch dve jednociferné, dve dvojciferné a jedno trojciferné ¢islo.
Tieto &isla taktiez musia byt druhymi mocninami. Najjednoduchsie bude zacat jednocifernymi druhymi mocninami, tie st totiz
iba tri: 1(1-1 = 1%),4(2-2 = 2%),9(3- 3 = 3?). Z tychto &isel ndm plynt tri moznosti doplnenia &isel do horného a dolného
rohu siete: 1 a4,1a9,4a09.

Vypisme si dvojciferné a trojciferné ¢isla, ktoré st druhymi mocninami. Dvojciferné ¢isla st nasledovné: 16, 25, 36, 49, 64, 81.
Trojcifernych je samozrejme trochu viac, preto vynechame tie, v ktorych sa niektora cifra nachadza viackrat: 169, 196, 256,
289, 324, 361, 529, 576, 625, 729, 784, 841, 961. V Ziadnej z jednocifernych a dvojcifernych druhych mocnin sa nenachadza
¢islica 7. Z toho vyplyva, Ze sa uréite nachadza v trojcifernom ¢&isle, omu vyhovuja jedine &isla 576, 729, 784.

Skusme teda postupne vpisat do horného a dolného riadku mozné jednocifené ¢isla (1 a 4,1 a9, 4 a9):

Moznost 1.: Ak st jednociferné &isla 1 a 4, potom z trojcifernych ¢isel nemdZe byt pouzité ¢islo 784, pretoZe cifra 4 uz
je pouzita. Overime teda, ¢i moze byt pouzité ¢islo 576. Pokial je pouzité ¢islo 576, hladame dve dvojciferné ¢&isla, ktoré
neobsahuju cifry 1,4,5,6,7. Takéto ¢islo je vSak iba jedno, a to 25. Ak je pouzité &slo 729, potom hladame dve dvojciferné
¢isla, ktoré neobsahuja cifry 1,2,4,7,9. Pre tato moZnost mame znova iba jedno ¢&islo, a to 36. Teda moznost 1 a 4 je
nevyhovujuca.

MozZnost 2.: Pokial bude pouZzita dvojica 4 a 9, nemozeme pouZit ¢isla 729 a 784. Teda pouzijeme ¢islo 576. Hladame
dvojicu dvojcifernych ¢&isel, ktoré neobsahuja 4,5,6,7,9. Pre tuto situidciu ndm vyhovuje iba ¢&islo 81, teda ani tdto moZnost
nema rieSenie.

Moznost 3.: V pripade, Ze jednocifernymi ¢islami si 1 a 9, tak neméze byt pouzité &islo 729 (lebo obsahuje 9). Ked dosadime
za trojciferné &islo 576, potom musime néjst dve dvojciferné ¢&isla, ktoré neobsahuju cifry 1,5,6,7,9. Pre tento pripad nam
nevyhovuje ani jedno ¢&islo. Ak by sme vpisali &islo 784, potrebujeme ¢isla neobsahujuce 1,4, 7,8,9. Nasli sme dve vyhovujuce
¢isla, 25 a 36, teda jednym rieSenim su ¢isla 1, 25,784, 36, 9.

Odpoved’: Existuje jedno rieSenie so Styrmi kombinaciami (&isla maja len obmenené pozicie), ktoré vidime na obrazku 2.
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Obrazok 2: RieSenia

Komentar: Viacsina z vas to mala dobre, mali ste pekné rieSenia, zvlast chvalime Sikovnickov, ¢o sa vynasli so sedmickou
a tak nemuseli tolko vypisovat. Niektori z vas zabudli, Ze jednocifernd mocnina je aj 1, ¢o je Skoda. No a eSte jedna vec:
Ked vypisujeme moznosti, bud ich vypiSeme vSetky do rieSenia, alebo napiSeme, akym sposobom sme doma postupovali pri
vypisovani. Nesta¢i napisat: Doma som si vypisal, tu mate vysledok (pripadne len: doma som si vypisal...).

Priklad &. 8 (opravovala Dada):
Zadanie:
RieSenie: Vsimneme si, Ze pomer obsahov trojuholnikov ABC a ACD je 1 : 2, pretoZe maju rovnaku vysku, a zo zadania

vieme, e |[AB| =2 -|CD|. Teda ked obsah celého titvaru je 1 cm?, tak obsah ABC = 2 a obsah ADC = 1.
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z | 23 23+ 40 Va3 440

0 0 40 nie je prirodzené ¢islo
1 1 41 nie je prirodzené ¢&islo
2 8 48 nie je prirodzené ¢&islo
3| 27 67 nie je prirodzené ¢&islo
4| 64 104 nie je prirodzené ¢&islo
5 | 125 165 nie je prirodzené ¢islo
6 | 216 256 16

7 | 343 383 nie je prirodzené ¢islo
8 | 512 552 nie je prirodzené ¢islo
9 | 729 769 nie je prirodzené ¢&islo

Tabulka 1: Polomery 73

Teraz nasleduje najdolezitejsia Cast rieSenia. Predlzime polpriamky BL a CD a ich prienik oznagime napriklad X. Tro-
juholniky KAB a KCX st zhodné podla vety usu. Vrcholové uhly pri vrchole K st rovnaké, uhly pri vrcholoch A a C st
rovnaké kvoli rovnobeznosti zékladni lichobeznika a |[AK| = |CK|. Zo zhodnosti tychto dvoch trojuholnikov plati |AB| = |CX]|
a |BK|=|KX]|.

Troujholniky AKX a CKB su zhodné podla vety sus. Zo zadania vieme, ze |[AK| = |CK]|, vy3Sie sme ukézali tiez,
7e |BK| = |KX| a uhly pri vrchole K st rovnaké, pretoZe st to vrcholové uhly. Zo zhodnosti tychto trojuholnikov plati
|AX| = |BC].

Vo vzniknutom Stvoruholniku ABCX st rovnako vel'ké a rovnobezné strany AB a C X, zvy$né dve strany su rovnako velké
a teda musia byt aj rovnobezné. Stvoruholnik ABCX mézeme spokojne prehlasit za rovnobeznik. Kedze uhlopriecka ho
rozdeluje na dve rovnaké ¢asti, tak trojuholnik ABC ma rovnaky obsah ako trojuholnik X AC, a to %

V trojuholniku X AC sa AD aj X K taznice s taziskom v bode L. Dokreslime si aj tretiu taznicu C'Y. O taZzniciach vieme,
Ze rozdel'uju trojuholnik na 6 obsahovo rovnakych ¢asti (pozor na to slovo obsahovo, lebo tie trojuholniky nemusia byt zhodné),
teda jedna takato ¢ast mé % z obsahu ACX = % . % = 138 = %. N4&s stvoruholnik C DK L tvoria takéto casti dve, a teda jeho
obsah su % z povodneho lichobeznika.

Odpoved: Obsah §tvoruholnika CDLK je 2 cm®

Komentar: Zéakladom ku kazdej takejto (alebo aj inej) geometrickej tilohe je ur€ite obrazok, preto sa nebojte ho nakreslit aj
na rieSenie, aby sa v tom lepsie orientovalo. Viaceri zvladli tento priklad velmi pekne. Niektori na to ili zlozitejsie, ale ¢o je
pozitivne, k spravnemu vysledku sa dopracovali aj tak. NajCastejsie chyby boli, Ze ste predpokladali nieco, ¢o z nacrtku sice
vyzeralo pekne, ale nebola to pravda, preto pozor aj pri kresleni, radsej zistite, ¢i to plati aj pre iny nacrtok.

Priklad &. 9 (opravovala Marka):

Zadanie:

RieSenie: Oznac¢ime polomery kruhov:

rs ako polomer najvacgieho kruhu so stredom S3

r2 ako polomer stredného kruhu so stredom Ss

r1 ako polomer najmensieho kruhu so stredom S; (teda ten, ktory mame vypocitat)

Zo zadania vieme: ,,Druha mocnina polomeru najvac¢sieho kruhu je o 40 vacsia ako tretia mocnina prirodzeného ¢isla, ktoré
je zaroven poslednou cifrou tohoto polomeru.* Toto si vieme zapisat takouto rovnicou: rz? = 2® + 40, kde x je posledna cifra
polomeru r3 a teda je to jednociferné ¢islo. Spravime si tabulku (tabulka 1), kde si vypiSeme tretie mocniny &isel 0 aZ 9,
pri¢om sa snazime najst prirodzené ¢islo rs = v/a3 + 40.

Takto sme zistili, Ze jediné vyhovujuce &islo x je 6. A teda polomer najvécsieho kruhu rs = 16. Zaroven plati aj podmienka,
Ze x je poslednou cifrou 73 (6 je poslednou cifrou ¢isla 16).

Zo zadania d'alej vieme: ,, Tretia mocnina polomeru stredného kruhu je dvojnasobkom druhej mocniny polomeru najvicsieho
kruhu.“ Z toho si vieme napisat rovnicu :
3 2
re” =2-1r3

ro = \3/ 2. 7'32
ro = V2 - 256

ro =8

Uz zostava zistit len polomer najmensieho kruhu. Pozrime na obrazok 3. Vidime v fiom tri trojuholniky - V .S17T1, V.S2T5,
V' S3Ts. Vsetky tieto trojuholniky maja pravy uhol pri vrchole Th 2,3, teda pri bode dotyku, kedze dotyénica je vzdy kolmé na
polomer v bode dotyku. Trojuholniky maju taktiez rovnaky uhol pri vrchole V. Teda vieme o nich povedat, Ze st podobné
podla vety wu. Pomer stran podobnych trojuholnikov je rovnaky, vieme vytvorit dve rovnice s dvomi neznamymi, d a r1:

d+r1 . d+2r1 +re
ro T2
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d-+2r1 + 7o o d+2r1 +2r2 + 13

T2 T3

‘{‘

Obrazok 3: Oznacenie v kruzniciach

Do druhej rovnice dosadime zname hodnoty r3 a r2 a vyjadrime vzdialenost d (vzdialenost od vrcholu V po prvy kruh).

d+2r1+8 d+2r1+2-8+16
8 - 16
2-(d+2r1 +8) =d+2r1 + 32

2d+4r1 +16 =d+ 2r1 + 32
d:16—2r1

Vyjadrené d spolu so zndmymi hodnotami dosadime do I. rovnice:

16 — 2r1 + 7 B 16 — 2r1 +2r1 + 8

T1 8
16—7’1 _%

T1 8
16 —Try = 37“1

16 = 4r,
r=4

Odpoved’: Polomer najmensiecho kruhu je 4.

Komentar: Takmer vSetci ste mali spravny vysledok, ale vela z vas nemalo postup a chybalo vam vysvetlenie,preco su tieto
trojuholniky podobné. NemoZete si povedat, Ze vidim Ze je to dvojnasobok, tak aj ten d'alsi bude o polovicu mensi. Preto sa
moze stat, Ze aj ked mate spravny vysledok, neméate vela bodov.

Prémia (opravovali Emil, Hanka):
Zadanie:
Doplnené zadanie: Na stole stoji 6 priezra¢nych fliag. St usporiadané do dvoch radov po 3. Na obrazku ?? je vidno predné
3 flase a 2 pravé boc¢né. Ciarami st znazornené v8etky hladiny vo flasiach stojacich za sebou. Vody vo flasiach. Zistite, kol'ko
vody je v ktorej fTasi.
RieSenie: Ako prvé si nazveme vysky hladiny vo flasiach ako: nizka(N), stredna(S) a vysoka(V). To vidime na obréazku 4
Dalej si ozna¢ime fTase v kazdom rade (A, B) od 1 po 3 a do obrazka 5 zakreslime, aké hladiny vody majua fTase nachadzajice
sa v danom rade a stipci.
Teraz uz modzeme zacat urcovat hladiny vody v jednotlivych fTagiach:
Najprv si mézme v8imnut, ze fTasa B1 bude mat hladinu S. Pri pohlade sprava na rad A totiz hladinu S nevidime, takze
flasa s hladinou S sa v rade A - ¢ize ani vo flasi Al - nenachadza. Je tieZ jasné, Ze aspon jedna z flias 1.stipca(A1,B1) musi
mat hladinu S, kedZe pri pohl'ade spredu na 1.stIpec ju vidno. No a ak hladinu S neméze mat A1, musi ju mat B1.
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Obréazok 4: Nazvy hladin

1.stl. 2.stl. 3.stl.

rad A | Al | A2 [ A3 |¢ VN

pohl'ad
sprava

rad B | Bl | B2| B3 |[&SN

S N
S VN SN
pohl'ad spredu

Obrazok 5: Oznacenie flias

Flasa A1l potom musi byt prazdna, alebo dplne plna. Ako sme uz dokézali, v A1l nemoze byt hladina S. Nemdze mat ale
ani hladiny V a N, lebo ak by ju mala, bolo by ju vidno spredu v 1.stlpci. Preto neméze mat ani jednu z viditeInych hladin a
teda musi mat ,neviditelnu* hladinu, ¢o je bud nulové alebo tuplne plna.

Teraz sa pozrime na 2. stlpec. Pri pohl'ade spredu na 2.stIpec vidime hladiny V a N. Vieme vsak, ze B2 nemoze mat hladinu
V, lebo pri pohl'ade sprava na rad B takd hladinu nevidime(keby ju mala, videli by sme ju, voda je priehladna). Hladinu V teda
musi mat druha flaga v jej stlpci, a tou je A2. B2 bude mat zvy3nua hladinu, ktora vidno pri pohlade na dany stipec, a to je N.

FTasa A3 ma hladinu N, lebo tu jedina (z hladin radu A) e$te nemame na Ziadnej fTasi v rade A, pricom Al aj A2 uz maju
svoje hladiny ur¢ené(a ani jedna nema N).

Nakoniec ffaga B3 m4 hladinu S, lebo A3 m4 hladinu N a pri pohlade spredu na 3.stIpec vidime obe tieto hladiny (S aj N).
Odpoved’: Flasa Al je tiplne pln4, alebo tplne prazdna, A2 je naplnené vysoko, A3 ma nizku hladinu, B1 je naplnené stredne,
B2 nizko a B3 je naplnena stredne.

Komentar: Viacsina z vas priklad vyrieSila spravne, avSak nie vSetci ste dostatocne vysvetlili svoje kroky, za ¢o sme vam
museli par bodov strhnut. Niekol'ki ste mali tieZ chybu v zadani, takze radsej si nabudiice overte odpovede z viacerych stranok
(¢i aké zdroje pouzivate) a verime, Ze to bude lepsie :) A osprevedliujeme sa za preklep v zadani :D



